讲多少为好？

——谈《导数及其应用》教学中课本外内容讲的度
舟山中学数学组

张仲斐

众所周知，《导数及其应用》这一板块的内容是从大学教材下放的，但下放的只是部分内容，所以前前后后的一些知识的关联有所缺失，部分知识的给出显得有些突兀，从而造成了学生学习上的困惑，如导数定义中的极限等。特别是当一些钻研能力强、课外涉猎广的学生问起时，往往很难给出比较完整的回答，有时只能以这个问题涉及的内容太深做以搪塞。而且很多题目虽然可以用已经学过的初等数学的知识加以解决，但若以高等数学的观点来看则更易理解，学生经常会从看起来正确（往往确实是对的，有高等数学的相关定理作支撑，只不过学生不知道罢了）而书中没有相应的结论去处理，虽然讲不出道理却也能收到不错的效果，但也衍生出来了一些形形色色的问题。这些内容到底讲还是不讲，讲到什么程度，一直是我所思考的，下面就我教学中碰到的一些问题谈谈我对这个问题的理解和看法。

例1：已知
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，若对任意两个不等的正实数
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恒成立，求
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的取值范围。

分析：这是一轮复习中的一道作业题，此题的常规解法为：

不妨设
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则函数
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则
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恒成立，即
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分离参数计算得
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但在实际中发现，绝大多数学生的做法是：
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表示
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两点割线的斜率大于
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计算得
[image: image21.wmf]1

a

>

。

我问了学生，为什么割线的斜率可以用切线的斜率代替？学生答曰：这个看图不是显然的吗？但是为什么就错了呢？

要讲清楚这个问题，恐怕没有一节课是不行的，这里牵扯的问题太多，要说明切线斜率与割线斜率的关系，需要涉及拉格朗日中值定理、拐点及拐点的切线等等方面的知识。怎么办？讲，不一定能讲清楚，对于一些成绩不好的学生也完全没有意义；不讲，则置学生的疑惑和探索精神于不顾。对此，我采取的方法是收集了相关的一些资料并打印了出来发给对这个问题有兴趣的学生，让他们加以研究和理解，对于其他学生，则对常规做法加以强化，这样既激发了成绩好学生的兴趣，也节省了时间，强化了常规内容，取得了比较理想的效果。

例2：设函数
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分析：这道题目是一轮复习中的一道习题，也是导数中最为常见的一种类型的题目，这种恒成立问题最一般的解法是：通过对参数进行分类，讨论函数的单调性，进而求解函数的极值和最值来解决

解法1：
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令
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满足条件； 
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但从学生作业中反映的思路来看，由于学生对分离参数解决恒成立问题印象深刻，大多采用分离参数的方法，但分离之后却又手足无措，但如果有了高等数学中极限的一些处理技巧，特别是运用L 'Hospital’s Rule处理起来会很方便。

解法2：①
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由L 'Hospital’s Rule得
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由于这种处理方式虽然有时会过程显得繁琐，但思路较为清晰，而且这样的题目极多，甚至很多的高考题（如2010年全国新课标卷第21题和2011年全国新课标卷的第21题）中采用此种方法反而少了繁琐的讨论，显得精炼和简单，所以我经过考虑，还是花了一节课的时间给学生做了介绍，并辅以习题加以强化。


类似的例子还有很多，我觉得，对于课本以外的一些结论、技巧和方法，讲与不讲，取决于学生的接受程度及在学习和解题中遇到的频繁程度和运用的多少，而这个度的把握也是我们青年教师的薄弱环节，需要向有经验的老教师请教和学习，以达到更好的教学效果。
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